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113) ( )∫ ++++−= −− kexxxdxex xx 663 233   4)          ∫ ++−= xxxxdxxx 2sin
8
12cos

4
1cossin  

114) ( )∫ +−+−= kexxxdxex xx 663 233                      115) ( )∫ +++−= −− kexxdxex xx 2222  

5)  ∫ +++= kxxxxxdxx 2cos
8
12sin

4
1

4
1cos 22      6)  ∫ +++−= kxxxxxxdxx cos2sin2cossin 22  

8)  ∫ +−+= kxxxxxxdxx sin2cos2sincos 22    

30) ( ) ( )∫ +−+−=− kxxxxxdxx sin6cos6sin4343 22      34) ∫ ++−= kxxxxdxx 3sin
9
13cos

3
13sin  

49) ∫ +−−= kxxxxxdxx 2cos
8
12sin

4
1

4
1sin 22                    54) ∫ =xdxx 2sin   

56) ∫ ++= kxxxxdxx 2cos
4
12sin

2
12cos                      73) ∫ ++−= kxxxxdxx 2sin

4
12cos

2
12sin  

89) ∫ ++−= kxxxxdxx sincossin                             90) ∫ ++= kxxxxdxx cossincos  

91)   ∫ +++−= kxxxxxxdxx cos2sin2cossin 22  

92)   ∫ +−−+= kxxxxxxxxdxx cos6sin6cos3sincos 233  

98)   ( ) ( )∫ +−+−=− kxxxxxxdxx sin6cos6sin43cos43 22  

1)  ∫ =dx
xx
1ln1

2     2)  ∫ =dx
x
xln    3)  ( ) ( )∫ =++ dxxx 5ln1 2       14) ln lnx dx x x x k⋅ = − +∫  

15) ∫ +−= kxxxxdxx 22

4
1ln

2
1ln                         17) ∫ +−−−= k

x
x

x
x

x
dx

x
x 2ln2ln1ln 2

2

2

 

18) ∫ +







+
−

+
=

+

k
n

x
n
xxdxx

n
n

1
1ln

1
ln

1

             25) ∫ ++−= kxxxxxxdxx 442423

32
1ln

8
1ln

4
1ln  

26) ( ) ( ) ( )∫ +++−+=+ kxxxxdxx 32ln
3
232ln32ln    

27) ( ) ( ) ( )∫ +−−−−=− kxxxxdxx 75ln
7
575ln75ln     31) ∫ +−= kxxxxdxx 332

27
16ln

9
4ln  
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36) ( ) ( ) ( )∫ +++−+=+ kxxxxdxx 1ln1ln1ln  

37) ( ) ( ) ( )∫ +++−+=+ kxxxxdxxx 3ln
4
3

4
13ln

4
13ln

2
1 22222  

40) ∫ +−= kxxxxxxdxx
9
4ln

3
2ln             44) ∫ dx

x
x

4

2ln             47) ( )∫ =+ dxxx 1ln2  

( ) ( ) ( ) ( ) ( ) xxxxxxxxxx
2
3

4
11ln

2
31ln

2
11ln1ln

2
11ln

2
1 22222 −++++−+++−+  

51) karctgx
x

xxdx
x

x
++

+
=

+
∫ 21ln1ln 2

2

2

2

                    52) kxxdxxx +





 −=∫ 5

1ln
5
1ln 54  

58) ( ) ( ) kxxxxdxxx ++−++=++∫ 222 11ln1ln              59) ∫ +−−= k
x

x
x

dx
x

x
223 4

1ln
2
1ln  

62) ∫ +−=⋅ kxxxdxx 7ln7ln                 65) ( ) ( ) ( )∫ +−+−+=+ 1ln
2
1

2
1

4
11ln

2
11ln 22 xxxxxdxxx  

66) ( ) ( )
( )2

22

2
1ln22ln2ln

+
+

+−−−=−−∫ x
xxxxxdxxx    

67) ( ) ( )∫ ++−+=+ karctgxxxxdxx 221ln1ln 22        69) ∫ +







+
−

+







−
+

=
−
+ k

x
x

x
xxdx

x
x

1
1ln

1
1ln

1
1ln  

70) ∫ +−= kxx
x

xdxx 3
3

2

9
1ln1ln    74) ( ) ( ) ( )∫ ++−+−+=+ xxxxxxdxxx 1ln

3
1

3
1

6
1

9
11ln

3
11ln 2332  

77) ∫ ++−= kxxxxxxdx 2ln2lnln 22              78) ( )∫ ++++−= kxxx
x

dx
x

x 6ln6ln3ln1ln 23
2

3

 

81) ∫ +−+−= kxxxxxxxxdx 6ln6ln3lnln 233     81bis) ( )( ) ( )∫ +−+−=
++ − kxxedx

e
xx x
x 362

4
131 22

2  

82) ( ) ( ) kxxxxdxxx +−−−++=−++∫ 1
2
111ln11ln 2  

82a) ( )∫ +−+−= kexxxdxex xx 663 233             83) ∫ ++−+=+ kxarctgxxxdxx
2

24ln4ln 22  

84) ∫ +
−

+−−=−
43
43ln2169ln169ln 22

x
xxxxdxx    

95) ( ) ( ) kxxxxdxxx ++−++=++∫ 222 11ln1ln  

99) ( ) ( ) ( ) ( )∫ +−−++−−=− kxxxxxdxx 1ln1ln21ln1ln 22          101) ( )∫ ++−= kx
x

dx
x

x ln11ln
22  

102) ∫ +−
−

= k
xx

xdx
x

x
223

2 1ln2ln2                           10) ∫ +−−= kxxxxdx 21arccosarccos  

103) ∫ +−+= kxxxxdx 21arcsinarcsin              108) ( )∫ ++−= kxxarctgxarctgxdx 21ln
2
1  
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33) ∫ ++−= karctgxxarctgxxxarctgxdx
2
1

2
1 2    

45) ∫ +−−+= kxxxxxxdxx arcsin
4
11

4
1arcsin

2
1arcsin 22  

80) ( ) ( ) ( )∫ +−−+−+=− kxarctgxxxarctgxdxxarctg 122ln
2
11 2  

60) ( )∫ ++−
+
−

=
+
− kx

x
xxartgdx

x
xartg 1ln

2
1

1
1

1
1 2                   9) ( )∫ +−= kxxexdxe xx cossin

2
1sin  

11) ( )∫ =+++++=+ kxaxxaxdxxa 222222 ln
2
1

2
1  

   = ( ) kxxaaxax +−+−+ 22222 ln
2
1

2
1  

12) ( )∫ ++= kxxexdxe xx sincos
2
1cos            111) ( )∫ ++−= −− kxxexdxe xx cossin

2
1sin  

13)    ∫ − xdxe x cos      19) ( )∫ +⋅−= kxxxxdx cossin
2
1sin 2     20) ( )∫ +⋅+= kxxxxdx cossin

2
1cos2  

21) ∫ +−−= xxxxdx 323 cos
3
2cossinsin                           32) kxxxdx ++−=∫ sinsin

3
1cos 33  

50) ∫ +−−= kxxxxxxdx 24 sincos
4
1cossin

8
3

8
3sin  

110BIS) kxxxxxxdx +++=∫ cossin
8
3

8
3cossin

4
1cos 34  

22) ∫ ++−=− k
a
xaxaxdxxa arcsin

2
1

2
1 22222  

68) ∫ ++−=− kxxxdxx arcsin
2
11

2
11 22   23) ( )∫ −+−−=− 2222222 ln

2
1

2
1 axxaaxxdxax  

24) 
( ) ( )

( )∫ −−−−
−

−
−

=
−

xxx
x

x
x

xdx
x

x 1ln663
1
2

121
2

3

2

4

3

4

      29) ( )∫ +−= kxxdxx
x

ln1lnlnlnln1  

30) ( ) ( )∫ +−+=− − kxxxxxxdxx sin6cos6sin3cos43 422     35) ( )∫ ++= kxxxxdx lnsinlncos
2

lncos  

38) ∫ ++−= kxxxxdxx coscoslncoscoslnsin                       44) ∫ +⋅−−= k
xx

xdx
x

x
334

1
9
1

3
2ln2ln  

48) ∫ ++−−=
−

kxxxdx
x

x arcsin
2
11

2
1

1
2

2

2

   53) ( )∫ ++
+

= kbxbbxa
ba

ebxdxe
ax

ax sincoscos 22  

57) ( ) ( )∫ +−= kxxxdxx lncoslnsin
2
1lnsin                       61) ∫ ++= kxxtgxdx

x
x cosln

cos2  
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97) ∫ ++−= kxgxxdx
x

x coslncot
sin 2    

64) ∫ +++−= kxxèxxtggxxxdx
x
xx sincos2

2
lncotcos

sin
cos

2  

72) ( ) ( ) ( )∫ ++−=+ keedxee xxxx 3ln13ln                   76) kxxxtgxxdxxtg +−+=∫ 22

2
1cosln  

79) ( ) kexdxxex xx +−=∫ sinsin 1sincossin            104) ∫ +−
−

−=
− kx

x
xdx

x
x arcsin11 2

2

2

 

105) ( )∫ ++++
+

−=
+ kxx

x
xdx

x
x 2

2

2

2

1ln11    106) ( ) ( )∫ +−
+

−=
+

karctgx
x

xdx
x 2

1
121

x
222

2

 

107) ( ) ( )∫ +
+

+=
+

k
x

xarctgxdx
x 222 122

1
1

1     72a) ( ) ( ) ( )∫ ++−+−=+ kxxxxdxxx
2
1

4
11ln1

2
11ln 22  

Integrazione delle funzioni razionali fratte 
 

1) ∫ =
−−

dx
xx 54

1
2

   2) ∫ =
−−

dx
xx 6

1
2      3) ( ) ( )x

x x
dx x x k

−
− +

= − − − +∫
4

3 2
3 1 2 22 ln ln  

6) ∫ −
dx

x 259
1

2     8) ∫ =
−

dx
x 251

5         9) ( ) ( )x
x x

dx x x k
−

− +
= − − − +∫

4
3 2

3 1 2 22 ln ln  

12) ( ) ( )∫ ++−−=
−−

kxxdx
xx

1ln
6
15ln

6
1

54
1

2     13) 
( )∫ +

−
−

−
=

++−
k

bx
ax

ba
dx

abxbax
ln11

2  

14) ( ) ( )∫ +++−=
−+

+ kxxdx
xx

x 2ln
3
11ln

3
2

2
1

2    

18) ( )( ) ( ) ( )∫ +−−+−=
+−
++− 1ln1ln2ln4
11
433 2

xxxdx
xxx
xx  

23) 
( )( )

( ) ( )∫ +−−−+
−
−

=
−−

− kxx
x

dx
xx

x 2ln21ln2
2

5
21

13
2

           25) ( ) ( )
1

2
1

23 2−
=

−
−

+∫ x
dx

x
x

k  

27) ( ) ( )∫ ++−−−=
−

kxxxdx
xx

1ln
2
11ln

2
1ln1

3  

31) ( ) ( ) ( )∫ ++−−+=
−+

− kxxxdx
xxx

x 3ln
15
262ln

10
9ln

6
5

6
57

2  

32) ∫ +
+
−

+
+

−=
−+

+ k
x
x

x
dx

xx
x

2
1ln

3
1

2
1

43
12

23          33) 
( ) ( )

( )∫ +++
−

=
+−

− kx
x

dx
xx
xx 1ln

1
1

11
3

2

2

 

54) ( )∫ +−+
−

−=
+−

− kx
x

dx
xx

x 5ln3
5

10
2510

53
2    
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55) ( )( ) ( ) ( )∫ +++−=
+−

− k4xln
7
403xln

7
9dx

4x3x
12x7  

56) ( )( )( ) ( ) ( ) ( )∫ −++++−=
++−

++ 1ln
3
52ln

3
71ln2

211
532 2

xxxdx
xxx

xx  

57) ( ) ( )∫ −+++−=
−−

32ln
33
213ln

11
3ln

3
1

376
1

23 xxxdx
xxx

 

58) 
( )( )∫ +−−

dx
xxx

x
1516412

32
2   =   ( ) ( ) ( )52ln532ln612ln −+−−− xxx  

60) ( ) ( )∫ ++−++=
−

−−+ 2ln42ln3ln25
4

82295
3

23

xxxxdx
xx

xxx  

61) ( ) ( )∫ ++−−=
−

−− 1ln31ln2ln152
3

2

xxxdx
xx
xx  

61a) ∫ +−−
dx

xxx 125116
1
23   =    ( ) ( ) ( )1ln

35
132ln

5
243ln

7
3

++−+−− xxx  

62) ∫ −++
+ dx

xxx
x

62
1

23

2

    63) ∫ −+−
dx

xxx
x

5523              64) ∫ +++
− dx

xxx
x

22
3

23

2

 

65) ∫ −+−
+ dx

xxx
x

44
2

23          66) 
( )( )∫ +−+

−+ dx
xxx

xx
3234

2124
2

2

 

68) 
( ) ( ) ( )

( ) ( )∫ +++−
+

−−
=

++
3ln

8
91ln

8
9

1
69

31
3

23 xx
x

xdx
xx

x  

50) ( ) ( )∫ +−+
+

=
++
+− 1lnln2

1
6

12
23

2

2

xx
x

dx
xxx

xx  

52) ( ) ( )∫ ++
+

−
=

++
+ 13ln

9
1

139
38

169
13

2 x
x

dx
xx

x  

53) ∫ −
dx

x 19
1
2        54) ( ) ( ) ( )∫ ++−−+=

−−+
−− 2ln1ln1ln

22
52

23

2

xxxdx
xxx

xx  

55) ( ) ( ) ( )∫ −++−−=
+−−

−+ 3ln42ln32ln2
1243

46133
23

2

xxxdx
xxx

xx  

1) ∫ −−
dx

xx 54
1

2                    2) ∫ −−
dx

xx 6
1

2         4) karctgdx
x

+=
+∫ 5

52
10

5
45
1

2
 

5) ( )∫ ++=
+
+

33
29ln

2
3

9
23 2
2

xarctgxdx
x

x                    10) ( )∫ ++=
+
+

33
29ln

2
3

9
23 2
2

xarctgxdx
x

x  

11) ( )∫ ++=
+
+

55
125ln

25
12 2

2

xarctgxdx
x

x          15) ( )∫ +++=
+
+ kxarctgxdx

x
x

22
12ln

2
12 2

2  
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16) ∫ +++
− dx

xxx
x

573
13

23

2

  =   ( ) ( )
2

1352ln
4
51ln

2
1 2 +

−++++
xarctgxxx  

17) ( )∫
+

+++=
++

+
2
12232ln

2
5

32
95 2

2

xarctgxxdx
xx

x  

19) ( ) ( )∫ +−++−=
++

12122ln
2
1ln

22
2

23 xarctgxxx
xxx

dx  

20) ( )∫ +
dx

xx 222 1
1             21) ( )∫ ++

+
−=

+
karctgx

x
xdx

x
x

2
1

12
1

1 222

2

 

22) ( ) ( )∫
+

−++−−=
− 3

12
3

11ln
6
11ln

3
1

1
2

3

xarctgxxxdx
x

dx  

24)  ( )( )∫ ++−
− dx

xxx
xx

422
4

2

2

  =    ( ) ( ) kxarctgxxx +
+

−+++−−
3
1

3
242ln

3
22ln

3
1 2  

26) ( ) ( )∫ +−=
+

2
2 1ln

2
1ln

1
1 xxdx

xx
 

28) ( ) ( )∫
−

−+−++−=
+ 3

1
3

3242ln
3
12ln

3
2

8
2

3

3 xarctgxxxxdx
x

x  

29) ( )∫
+

−++=
++

−
3
1

3
542ln

2
3

42
23 2

2

xarctgxxdx
xx

x  

30) ( )( )∫ +−+
+− dx
xxx

xx
521

673
2

2

  =  ( ) ( )
2

12
2
352ln

2
11ln2 2 −

−+−++
xarctgxxx  

34)   ( )( )∫ ++−
+ dx

xxx
x

12
102

2   =  ( ) ( )
3

12321ln2ln2 2 +
−++−−

xarctgxxx  

35)   
( ) ( )∫ +−+

−+ dx
xxx

xx
11

2
22

3

   =  ( ) ( )
3

12
9
31ln

2
1

13
4 2 −

−+−+
+

xarctgxx
x

 

36) 
( ) ( )∫ ++−

+ dx
xxx

x
1021

1
22   =   ( ) ( ) kxarctgxx

x
+

−
−+−+

+ 3
12

9
31ln

2
1

13
4 2  

37) 
( )∫ ++

+
=

+
karctgx

x
xdx

x 2
1

12
1

1
1

222
         38) 

( ) ( )∫ +
+

+
+

=
+

arctgx
x

x
x
xdx

x 8
3

18
3

14
1

1
1

22232
 

39) ( ) ( )∫ +−−=
−−

1ln
6
12ln

6
1

2
22

24 xxdx
xx
x  

40) ∫ +−+−
+−− dx

xxxx
xxx

1222
53

234

45

  =  ( ) ( ) karctgxxx
x

xx ++++−−
−

−+ 1ln1ln2
1

1
2
1 22  

41) ( ) ( )∫ +−+−−=
−

karctgxxxdx
x 2

11ln
4
11ln

4
1

1
1

4  
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42) ∫ +
+−+ dx

xx
xxx

35

24 233   =  ( ) karctgxxx
x

x
+++++

− 1lnln1 2
2  

43) ∫ −=
++ 22

1
286 24

2 xarctgxarctgdx
xx

x  

44) 
( )∫

+
dx

x
x

23 1
   = ( ) ( ) ( )

3
1231ln

2
11ln

9
1

13
2

3

3 −
++−++−

+
xarctgxxx

x
x  

45)  
( ) ( )∫ +−

−+ dx
xx
xx

11
23

23

2

  =  
( )

( ) ( ) karctgxxx
x

x
+−++−−

−
− 1ln

4
31ln

2
3

12
54 2

2  

46) 
( ) ( )∫ +−−

− dx
xxx

x
222

4
22   = ( ) ( ) ( ) kxarctgxxx

x
+−−+−−−+

−
1

2
122ln

2
32ln

2
3

2
1 2  

47) ∫ +
+

=
++

kxarctgdx
xx 3

12
3

2
1

1
2      48) ( )∫

−
−+−=

+−
−

3
12

3
351ln

2
1

1
3 2

2

xarctgxxdx
xx

x  

49) ( ) ( )∫
+

+++−−=
− 3

12
3
31ln

6
11ln

3
1

1
2

3

xarctgxxxdx
x

x  

51) ( ) ( )∫ ++−++=
++

− 127
4
312ln

4
1

12
5 22

2 xxarctgxxdx
xx

x  

53) ( )∫
+

−++=
++ 3

12
3

321ln
1

2 2
2

xarctgxxdx
xx
x  

67) ( )( ) ( )∫
−

−+=
+−+

−−
3

12322ln2
12

452
2

2 xarctgxdx
xxx

xx                   a1) ∫ ++
dx

xx 2
1

2  

a2) 
( ) ( )∫ +++

dx
xxx 11

1
22     

a6) ∫ −+−+
dx

xxxx 2
1

234   =    ( ) ( ) ( ) arctgxxxx
10
31ln

20
12ln

15
11ln

6
1 2 −+−+−−  

a7) ∫ −+−+
dx

xxxx
x

2234   =   ( ) ( ) ( ) karctgxxxx +++−++−
10
11ln

2
32ln

15
21ln

6
1 2  

a8)  ∫ −+−+
+ dx

xxxx
x

3222
2

234   =     ( ) ( ) ( ) karctgxxxx +−+−++−
10
31ln

5
13ln

40
11ln

8
3 2  

a8bis) ∫ +−+−
+ dx

xxxx
x

3444
1

234   =    ( ) ( ) ( ) karctgxxxx +−++−−−
10
11ln

20
31ln

2
13ln

5
1 2  

a9) ∫ −+−+
− dx

xxxx
x

4333
2

234   =    ( ) ( ) ( ) karctgxxxx ++++++−
−
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131ln
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14ln
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61ln

10
1 2  

a10)  ∫ ++++
− dx

xxxx
x
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2
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11ln
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2
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( )∫ +−+
−

=
+−

+ kx
x

dx
xx

x 1ln
1

2
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1
2  

201)    ∫ +−−
−− dx
xxx

xx
264219
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23

2

        P. Scritta     

202)    ∫ +−+
−+ dx
xxx

xx
101969

131527
23

2

        P. Scritta     

203)     ∫ −−−
++− dx
xxx

xx
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23123463
23
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        P. Scritta     

204)    ∫ −−−
−− dx
xxx

xx
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       P. Scritta     
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++ dx

xxx
xx
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23

2

         P. Scritta     
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++ dx

xxx
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           P. Scritta     
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xxxx
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             P. Simulata     

208)    ∫ ++++
+++ dx

xxxx
xxx
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              P. Simulata     

 

 

 

 

Integrazione per sostituzione 
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2 1x

dx
x
−
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dx
x x+ +∫      07)   

21
x dx
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1

x dx
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2
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x

x
e dx
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∫    12)   

2 2

1 dx
x a+∫     13)  

3

1
1

x dx
x
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−∫     16)  2 2a x dx+∫   17) 
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x dx

x−∫  

18)  
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x dx
x +∫     19)  

3
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x dx

x−∫    24)   2
1
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t+∫    28)   
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1

1
dx

x x+
∫    
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29)   
3

1
x dx

x+∫    30)   
1

x dx
x−∫    31)   

2

21
x dx

x−∫    35)  2 2x a x dx−∫  

37)  1
1

x dx
x

+
−∫      38)   

2

1
9

dx
x x−∫    41)  21 sin

tg x dx
x+∫     46)  4tg x dx⋅∫  

49)   2
1

x dx
x
−
+∫    59)   

3

1
2 1 1

dx
x x+ + +∫    61)    1

1x
dx

e +∫   62)  
2

x dx
x−∫  

69)  
1

x dx
x−∫   73)  24 x dx−∫    76)  1

2 9
dx

x x −∫    
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